- Enoncé et démonstration du théoréme 78 (idéaux de K[X]).
- Ex 85 (multiplicité d'une racine et factorisation de polyndomes)

- Ex 89 (calcul d'une somme de sinus)

Exercice 1116 Un sous-groupe H de (G,-) est dit distingué si
Vz e HVae G arat € H

1. Montrer que le noyau d’un morphisme de groupes au départ de (G,-) est distingué.

2. Soient H, K deux sous-groupes de (G, -).
On suppose le sous-groupe H distingué, montrer que l’ensemble

HK ={zylx € Hyy € K}

est un sous-groupe de (G,-).

Exercice 1119 Un anneau A est dit régulier si Vo € A,y € A, zyx = x.
On considére un tel anneau A et l'on introduit Z = {x € A|Va € A,ax = xa}.

1. Montrer que Z est un sous-anneau de A.

2. Vérifier que Z est régulier.

Exercice 1121 Un idéal I d'un anneau commutatif (A,+, X) est dit premier si et seulement si :
Ve,ye Ajzye I =z € louyel
1. Donner un exemple d’idéal premier dans Z.
2. Est-ce que tous les idéaux de Z sont premiers ?
3. Soit P € K[X] un polynéme irréductible. Montrer que PK[X] est premier.
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. Soient J et K deuz idéaux de A et I un idéal premier. Montrer que

JNK=I1I= (J=IouK =1)

5. Soit (A, +, x) un anneauw commutatif dont tout idéal est premier. Montrer que A est intégre puis que A est un corps.

Exercice 1124 Soit f: C — C un morphisme d’anneauz tel que :
VreR, f(z)=x

Montrer que f est l'identité ou la conjugaison compleze.



